Il Fardella

Vedendo oltre il bordo: la flora mediterranea

In genere, percorrendo una strada, l'occhio annoiato annota solo
l'automobile davanti, pensando all'eventuale divertimento che tra po-
co potrebbe essere goduto.

In effetti i bordi delle nostre strade, tranne qualche vista sul mare,
che noi non registriamo pitl, sono prevalentemente costellati di carte,
involucri di ogni genere, schifezze buttati da qualcuno che, evidente-
mente a casa sua, butta la piccola immondizia sul tappeto persiano,
sulla costosa moquette, sul variegato pavimento in ceramica o sul piil
modesto piancito in residui marmorei affogati nel cemento.

Eppure...

Eppure, oltre il bordo della strada, esiste un mondo tipico del Ma-
re Nostrum ovvero della flora mediterranea che andrebbe se non guar-
dato né visto né osservato, almeno apprezzato.

La nostra flora & peculiare poiché deriva da una antropizzazione a
macchia di leopardo. E, in effetti, un insieme di piante che si & evolu-
to sia dalla vegetazione autoctona (tipica della zona del trapanese) sia
dalla vegetazione che si & diffusa dalle coltivazioni o dalle colture dei
giardini.

Ed allora apprezziamo (e possibilmente godiamo) dello spettacolo
multiforme e multicolore che la nostra flora ci mette a disposizione.

1l nostro tipo di clima & quello mediterraneo, nel quale se non ci
fossero costruzioni, avrebbe come vegetazione caratteristica la mac-
chia mediterranea con piante arbustive, xerofite (con poco bisogno di
acqua), rari alberi ed erbe.

In quello che & il momento di transizione tra il periodo fresco e
umido e quello caldo e secco (qualcuno lo chiama ancora primavera)
i bordi delle nostre strade si rivestono di verdissimi tappeti erbosi in
cui & possibile distinguere 1'Oxalis acetosella dalle infestanti campa-
nule giallo-limone e dalle foglie simili al quadrifoglio, la Calendula of-
ficinalis dai capolini arancioni, dal Dianthus carthusianorum precur-
sore del garofano: ma scendendo dal mezzo di trasporto (preferibil-
mente a pedali) ed inoltrandosi per pochi metri e chinandosi ad os-
servare il basso tappeto erboso si trovano numerosissime bellissime
piante erbacee: le spighe viola o gialle dei Melilothus, i bellissimi fiori
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alati dei Lathyrus nissolia (pisello selvatico, bizzarramente con i colo-
ri invertiti in base alle varieta), i piccoli fiori strani della Linaria,
bianchi e gialli, le piccole Anemone dai fiori rossi e dalle foglie fine-
mente sette; solo in pochi esemplari & presente il Gladiolus segetum
dalle eleganti spighe violacee. Nei freschi prati & possibile trovare
qualche esemplare di Orchis, nei luoghi ombrosi i bei grappoli di fio-
ri bianchi dell'Ornithogallum umbellatum, in quelli pitt aridi 'elegan-
te fiore della Nigella damascena.

Tra questi cominciano a comparire i fiori conosciutissimi del Pa-
paver rhoeas, ma meno decorativi (e pitl marittimi) sono quelli gialli
di un suo parente cioé del Glaucium flavium.

Procedendo nella stagione di transizione si fanno strada le regine
della nostra flora, per cosi dire cittadino-campestre: prosperano le
composite, le graminacee e le ombrellifere.

Sono tre famiglie di piante spontanee, che con le leguminose co-
stituiscono la maggioranza delle piante coltivate, e non, di tutte le zo-
ne del mondo.

Sono famiglie con caratteri molto spiccati che permettono il loro
riconoscimento superficiale anche ad un profano.

Le composite hanno il caratteristico capolino, infiorescenza di fio-
ri ligulati o tubulati o ambedue inseriti in un disco. Pochi esemplari
per chiarire: I'Helianthemum annuum (girasole), il Cynara scolymus
(carciofo), i bellissimi Chrisanthemum leucantewm var.concolor (mar-
gherita gialla) e discolor (margherita gialla e bianca), il Cychorum
inthybus dai bellissimi capolini azzurri violetti (cicoria), il Turaxacum
officinale (cicoria selvatica), 'Tnula viscosa dalle foglie appiccicose,
nonché tutte quelle specie appartenenti ai generi Carlina e Carduus
che dalle nostre parti prendono il nome generico di “spine”.

Anche le graminacee presentano la caratteristica infiorescenza a
spiga: mancano tuttavia di calice e corolla visibili per cui, alla fioritu-
ra & visibile solo I'androceo (gli stami). Sono dovunque con varie spe-
cie: dal Triticum vulgare, da cui l'uvomo ha ottenuto il grano, all'’Avena
sativa dalle caratteristiche spighe slanciate, alle Brize (maxima e mi-
nima) dalle spighe embricate.

Anche le ombrellifere presentano una infiorescenza caratteristica
ad ombrella: numerosi fiori, peduncolati o no, che si partono da un as-
se centrale. Sono ombrellifere coltivate il Petroselinum arvense (prez-
zemolo), 1l Foeniculum vulgare (finocchio), 'Apium graveolens (seda-

Liceo Scientifico «V. Fardella» 127



Il Fardella

no) mentre selvatiche sono comuni il Dautcus carota (carota selvatica)
tipico dei bordi stradali pit aridi, dall'ombrella raccolta a palla, il Co-
niwm maculatum (cicuta) con i tipici frutti neri e velenosi, e la Tha-
psia garganica con I'ombrella a palla di fiori gialli, tipico delle zone
medio aride.

Considerando che il nostro clima ¢ mediamente arido, molto co-
muni, soprattutto lungo le coste sono gli esemplari di Chritmum ma-
ritimunt, ombrellifera dall'odore poco gradevole, comunissima anche
vicino al mare.

Parlando di piante graveolenti, un cenno va fatto alla Ruta graveo-
lens che fa parte della stessa famiglia delle aurantiacee, comprenden-
ti piante come l'arancio, il limone, il bergamotto, il mandarino, ma
non profumata come le specie precedenti.

Ovunque poi sono diffuse le Euphorbie piante con una specie di
ombrella, di tutte le dimensioni, che nel fusto contengono una specie
di lattice appiccicoso (della stessa famiglia fa parte I Euphorbia splen-
dens chiamata stella di natale)

Comuni sono lungo i bordi delle strade le piante della Malva silve-
stris e del Verbascum blattaria dalle spighe di fiori gialli.

Proseguendo nella stagione secca, restano solo arbusti e qualche
albero spontaneo xerofita (che vive in ambiente arido).

Quelli pit1 visibili sono la Chamaerops humilis o palma nana (det-
ta volgarmente giummarra) e I'Opuntia ficusindica o ficodindia, tipi-
ca di tutte le zone aride; comune & anche 'Agave sisalana che fiorisce
una sola volta ogni circa vent'anni con le foglie spinose, senza fusto,
da cui al momento si erge lo scapo portante un'infiorescenza di fiori
gialli. Passeggiando tra i resti dei prati, pud capitare di pestare I'Ec-
balium elaterium (cocomero asinino) che disperde i semi facendo
scoppiare i frutti.

Un discorso a parte va fatto per le palme, monocotiledoni erbacee,
che vivono abbastanza bene nella nostra zona, ma che non riescono
a fruttificare (i frutti restano acerbi): sono piante da rispettare, poiché
per raggiungere giuste altezze, necessitano di almeno cento anni. La
pitt comune & la Phoenix dactylifera cui segue la Washingtonia dalle
fronde palmate e sfrangiate.

Per le specie arboree, I'unica tipica delle nostre zone ¢ il Pinus pi-
nea che risulta una delle pochissime piante resistenti agli incendi, an-
che se nelle vallette di Erice si possono trovare esemplari di Quercuts
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ilex, basse piante di Erica carnea: importato ovunque, per la resisten-
za all'aridita e per la facilita di crescita, ma brutto a vedersi & I'Euca-
liptus globosa di cui si trovano grandi boschi all'interno della provin-
cia.

Comune & anche la Ceratonia siliqua (carrubo) e, in certe zone pitl
fresche, il Crataegus monogyna (biancospino).

E durante I'autunno che i nostri prati, abbandonando l'aspetto ari-
do dell’'estate, si rivestono nuovamente di erbe come le graminacee, la
Borrago officinalis ecc. In alcune zone & possibile vedere i bassi e bel-
lissimi fiori blu dell'Iris florentina, mentre in alcune zone piti nascoste
sono comuni i fiori del Narcyssus e del Cyclamen aeuropaeuni. Nei
luoghi piti ombrosi compaiono gli strani fiori dell'Arum gigarum e
qualche fungo basidiomicete.

Poi, anche da noi, la natura si prende qualche momento di riposo
fino all'inizio di gennaio quando il segnale & dato dalla fioritura del
Prunus communis (mandorlo).

Elementi di classificazione e nomenclatura: come si ¢ notato i nomi
scientifici delle piante (ma anche quelli degli animali) sono formati da
un doppio nome, scritto in corsivo: il primo nome, con l'iniziale maiu-
scola, indica il genere cui appartiene l'essere, il secondo, tutto in mi-
nuscolo, indica la specie (es. Felis leo, Felis pardo, Felis felis).

Tale nomenclatura (binomia) fu introdotta da Linneo (1735) ed &
tuttora usata per la sua concisione e validita, poiché la suddivisione in
gruppi di gruppi ha portato naturalmente alla comprensione dell’'evo-
luzione degli esseri viventi.

Piti generi formano una famiglia (desinenza in —aeae), pit famiglie
danno luogo un ordine, piti ordini costituiscono una classe, piti classi
formano un phylum animale o una divisione vegetale, pilt phyla o di-
visioni costituiscono un regno (es. 'Homo sapiens fa parte della fami-
glia degli ominidi, che fa parte dell'ordine dei primati che fa parte del-
la classe dei mammiferi che fa parte del phylum dei vertebrati che fan-
no parte del regno degli eterotrofi pluricellulari.

Tutti gli esseri viventi vengono divisi in cinque regni: regno delle
monere (unicellulari senza membrana nucleare), miceti, protisti (uni-
cellulari con membrana nucleare), piante (autotrofi pluricellulari),
animali (eterotrofi pluricellulari).

GIUSEPPE STINCO
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OLIMPIADI DELLA MATEMATICA

In questo numero della rivista proponiamo all’attenzione degli allievi il
compito, con relativo commento, che il Ministero dell’Istruzione ha
assegnato agli studenti che hanno affrontato I"esame di maturita 2004 nelle
scuole italiane nelle Americhe. 11 testo era cosi articolato:

PROBLEMA 1

Tra i coni circolari retti inscritti in una sfera di raggio 10 em, si determini:

¥

(&5}

il cono C di volume massimo e il valore, espresso in /ifri, di tale volume
massimo.

il valore approssimato, in gradi sessagesimali, dell’angolo del settore
circolare che risulta dallo sviluppo piano della superficie laterale di C;

il raggio della sfera inscritta nel cono C e la percentuale del volume del
cono che essa occupa.

PROBLEMA 2
Sia f la funzione definita da:
x+a
X=———— 1
1) bx* +ex+2 )

130

St determinino i valori dei parametri che figurano nell’equazione (1)
disponendo delle seguenti informazioni:

a) ivaloridia,b,csono 0o l;

b) il grafico G di fpassa per (-1, 0);

c) laretta y=1 ¢ un asintoto di f.

St disegni G.

Si calcoli I’area della regione finita di piano del primo quadrante degli
assi cartesiani compresa tra I’asintoto orizzontale, il grafico G e le rette
r=lezx =2,
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QUESTIONARIO

La coppia (1, 2) & la soluzione di un sistema lineare di due equazioni in
due incognite. Quale pud essere il sistema?

a

X

Sia a tale che la funzione f(x)=ax— I risulti crescente. Provare

che azg .
8

. zsenx ;
Mostrare che le tangenti alla curva y = inx=mwex=-n Sl

X
intersecano ad angolo retto.

Nei saldi di fine stagione, un negozio ha diminuito del 30% il prezzo di
listino di tutti gli articoli. Se il prezzo scontato di un abito € di 275 euro
quale era il suo prezzo di listino?

g
Calcolare: Ie" cos xdx
0

Si dica quante sono le soluzioni reali dell’equazione E:senx e si

indichi per ciascuna di esse un intervallo numerico che la comprende.
Se tga e tgf sono radici di x* — px+g=0 e cfen e cigp sono radici di

x* —rx+s =0, quanto vale il prodotto rs espresso in funzione di p e ¢?

Un professore interroga i suoi alunni a due per volta. Stabilire quante
possibili coppie diverse pud interrogare, sapendo che la classe ¢ di 20
studenti.

Durata massima della prova: 6 ore.
E consentito soltanto 1'uso di calcolatrici non programmabili. Non & ammesso
lasciare 1’aula degli esami prima che siano trascorse tre ore dalla dettatura del tema.

b
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SOLUZIONI

Problema 1.
1) Le sezioni della sfera e del cono con un piano passante per I’asse del cono
sono rappresentate nella seguente figura:

%4

A\{E/B

Posto FO=R=10cm, FH=xcon 0<x<2Rdal secondo tecorema di
Euclide discende che

AH =~[VH -HC = |x(2R - x)

e, pertanto, il volume del cono & dato da:

V(x):%zr-AHz -VH=§Jr-x2-(2R—x):éﬁ-x-x-(2R—x)

Dato che x+x+4R—x=4R il volume risulta massimo se e solo se
x=4R-x & x:%R:? cm

e sostituendo tale valore nella funzione ¥'(x) si trova che:

V =
- 81 81

({23

3
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2) Sviluppando su un piano la superficie laterale del cono C :

A VH:@

AH =JVH 'HC = 40 20—— 20\/_
i TR 1600 800 20J—

si ottiene il seguente settore circolare:

4

«€=27Z'HB=4—£7I i

La misura (in gradi) dell’angolo di apertura del cono ¢ espressa da:

40
£ 372 g0
p

_F_ B . — L. o &n! "
a="= N s (120J§) 207° 50" 46
3
3) Dalla similitudine dei triangoli AHV e OKV abbiamo:
,
AH AV =0K : OV
20 K
AH -0V ‘/— 2:10 19 19
OK = - J§ 0
AV 20\/— B
A H
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e, di conseguenza:

S N3
4 10
i 0K 4[}
V (sfera inscritta) | = ‘/3 L= E\E ~ 64,95 %,
V' (cono) l;r-AHZ-VH [@ﬁ) 40 @
3 3 3
Problema 2.
1) Dalle tre condizioni assegnate discende subito a=1, b=0,c=1 e
quindi f(x)= el ;
x+2
2) 1l grafico della funzione ¢ ’iperbole equilatera di equazione y = x:;
Y

3) L’area della regione richiesta ¢ data da:

: x+1 %1 )
o= (;[(1—x'Jr‘Zde:Jx+2drz[10g|X+2|:lo :10g4—10g2:10g2
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QUESTIONARIO.

y

2)

3)

4)

Basta prendere due rette del fascio y—2:m(x-1). Ad esempio

scegliendo m =1, m=—1 si ottiene:
Fie Pare=]
X+y=3

Se f(x) & crescente si ha f'(x)>0perogni x €R, ossia:

4 2
oz—x +3x220 , VVxeR
(l+x3)
ax* +2ax’ +a—x"'=3x* 20 . VxeR
(@—1)x*+(2a-3)x* +a20 , VxeR

Affinché la precedente disuguaglianza sia verificata per ogni valore di x
¢ necessario che :

A=(2a—3)2—4a(a—l)s() = azg

XCosx—senx
x2

Dato che f'(x)=x i coefficienti angolari delle tangenti

alla curva nei punti di ascissa x =+ sono:

% 7[2

m:f'(—zr){—z:l ,m'= [ (m)= =g =]

Dato che m-m'=—-1 le due rette sono perpendicolari.

Detto x il prezzo di listino abbiamo:

0,7-x=2752>x=@=392,86 euro
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5) Calcoliamo dapprima I’integrale indefinito:

I= Ie‘“ cosxdy =e"senx— je“' sen xdx =" sen x + J‘e:"D(cos x)dy =
=e'senx+e cosy— je" cosxdy =¢" senx+e' cosx—1
Dalla relazione precedente discende :
o
Ie cos xdx = 5¢ (senx+cosx)+c
Dal teorema fondamentale del calcolo integrale otteniamo:
1 & 1} e" +1

aa ] ) ”
ot _,”a’_ = — )_'\ 2N ) & X = —— —_——
6|-e cos xdx 2[( (sen \'+(,osx):|0 2@ ; 3

6) Notiamo che se xy € una soluzione lo & anche - xy . Quindi basta trovare
le soluzioni positive, raddoppiarle ed aggiungere le soluzione 0.

<10e, in quest'intervallo, vi ¢ una

Osserviamo _ che |¥| - 10|sen x

soluzione in [0,27] e due soluzioni in [27,37]. In totale vi sono
dunque 3-2+1=7 soluzioni, come si evince dal seguente grafico.
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7)

8)

Dalle note relazioni sulla somma e il prodotto delle radici di
un’equazione di secondo grado abbiamo:

cota+cotf=r , cota+cotfi=s

tanag+tanf=p , tana+tanf=g¢q
Pertanto:

tana+tanf _p

r,g:(COt(Z-I—CO’[ﬂ)(COtQ’COtﬁ): (tana’ta'nﬁ)z qz

Le scelte sono tante quante le combinazioni semplici di 20 oggetti presi

due alla volta, ossia:
%)
=190
2

Antonino Gentile — Ercole Suppa
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TRA LE MOLTEPLICI ATTIVITA CULTURALI DEL NOSTRO LICEQ, SEGNALIAMO LA
PROVA DI MATEMATICA E FISICA PER L’ASSEGNAZIONE DELLA BORSA DI STUDIO
INTITOLATA AL COMPIANTO PROF. G. LA FATA. NELL’ANNO 2004 E STATO
PROPOSTO IL SEGUENTE TEMA:

“ ]I candidato svolga almeno uno dei due problemi di Matematica ed il problema di Fisica”

)

Platone affermo: “l numen rappresentano la conoscenza piu clevata,........ ma il NUMERO ¢ la
conoscenza stessa”. Tl numero, cui Platone si riferisce, € il numero d’oro che si ritrova spesso in
tante parti della matematica, dell’architettura e della musica perché possiede numerose, interessanti
proprieta. Questo numero, che si indica con ¢, & definito come la radice positiva dell’equazione:

X =x+1

A) Calcolare ¢ ¢ darne il valore approssimato a meno di 107,
B) Lacelebre armonia della facciata del Partendone nasce dalla sua natura rettangolare, ma di
un rettangolo con una stupefacente proprieta.

D. F c
A & ‘B
E

Se inscriviamo nel rettangolo ABCD, il cui lato AB misura a e il lato AD 1, il quadrato AEFD
allora il rettangolo EBCF ¢ simile al rettangolo di partenza sicché si avra:

AD EB
AB ~ BC (1)

Il rettangolo ABCD ¢ detto rettangolo aureo. Tradurre la relazione geometrica (1) in

:'e]alzione algebrica nell’incognita a. Mostrare che a = ¢ e calcolare la misura di EB a meno di
107,
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€)

Dalla relazione

(p2 =p+1
dedurre che ¢* = 2+ let ¢* =ay@.by conas ¢ by interi positivi.
Generalizzando dimostrare che ¢" =a, ¢+b, conn = 2 el n,ay, by interi positivi.

Si poric a) = 1 et by = 0. Esprimere quindi "' in funzione di a,, b, ¢ ¢.
Dimostrare poi che, pern = 2, si oftiene i sistema:

an+1 = an ¥ bn

bn+! = au
D) Compilare, infine, la seguente tabella
n 1 2 3 4 5 6 b 8
a, 1 1
bﬂ 0 I
La successione { a; , a3, 83, ... , @y, «...) Si chiama successione di Fibonacci.
1L

(xz -1)
2x
A)Siag:10,+e[=> R;gx)= x* + 3 -2 Inx una funzione ausiliaria, dimostrare che g(x)=4
B) Dimostrare che f ¢ biietliva
B) Mostrare con il calcolo numerico che f('\/g) <f(e)
C) Disegnare il grafico di f
D) Trovare I'insieme S delle soluzioni dell’equazione f (x) = ' (%)
E) Calcolare I'integrale definito:

]
Data la funzione £ J0, +o0[= R definitada f(x)= > +

e 1
I—JJ; f(x)—Ex x

e dare I’interpretazione geometrica di I.

1)
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Una corda, di massa m, & appoggiata su due piani inclinati che formane con I'orizzontale
angoli di ampiezza 6. 11 coefficiente d’atlrito tra il pianc e la corda & p= 1.

Se chiamiamo con [ la frazione di corda non appoggiata sui due piani, la relazione che
descrive I’equilibrio della corda postula che

fm

1 1 in 0+ 5
5(]ﬁﬂmgcosﬂi'z'(l—f)mgsmoJrzsinB @

A) Giustificare la relazione (2) descrivendo le forze che concorrono all’equilibrio della
corda

B) Trovare il massimo valore possibile dell’angolo 0

C) Trovare il massimo valore di f cioé della frazione di corda non appoggiata ai piani.

RISOLUZIONE

)

1+ Jg
- 2
approssimato a meno di 10™ ¢ ¢ =1,62. E’ assai curioso notare che anche 1"algoritmo

A) ¢ & la soluzione positiva dell’equazione x* —x -1 =0. Quindi ¢ = Al valore

B) La relazione algebrica che nasce dalla (1) é:

1

& =

dacui a’=a-1;quindia=gq. Poicalcoliamo Ja misura di EB serivendo:

EB

A1
1 4B o
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C)

Che ¢i permette di calcolare EB

=2 2(V5-1) Z(J§—1)z0’62

1+J§:(\f§+l)(\/§—l) 2

Dagp’=9p+1= ¢’ =¢p*+p=neN,nz2,a eNbeN+1+¢=2¢+ = @' =29+
e=2p+ 1) +o=
J+2.

Proseguendo questo processo possianio scrivere:

¢"=a,9+b, (neN,nz22,a,eN,b

b, eN)
Dal momento che ¢' = ¢ = 1 + 0 siamo indotti a porre a; = 1 e by = 0. Allora:
(P“+l'_'an(P2+bn(P=an(q]+l)+bnq)=(an+bn)(?+an

ke ; i - 2 ¢ iy
Come si & ben compreso il trucco consiste nel sostituire a ¢~ ["espressione iniziale @ + 1.
Ponendo quindi i coefficienti dell’ultima relazione uguali ad a,+; e by si ottienc il sistema:

a
b .=

ntl — Yn

= aJ'l + b?l

w+]

D) Can "ausilio del sistema del punto C) possiamo compilare la tabella indicata
nell’enunciato.

n (1 |2 3 4 |5 |6 [7 8
a, 21
ba [O |1 l 2 |3 |5 8 13-

=
—
b2
L2
wn
o0
(%}

La successione 1,1,2,3,5,8,13,21......... & la celeberrima successione di Fibonacei
famosissima nell’universo matematico per le sue straordinarie proprietd anche oggi oggetto
di intensi studi.

1)

; z
A) La derivata della funzione g(x) ¢ g(x)=2x -;=%(x +1)(x—1)eg(x)=0ssex=1.

Allora il minimo assoluto della funzione g(x) & g(1) =4, quindi g(x)=4.
B) La derivata della funzione f{(x):

A
; x“ 43 - 2lnx X
['(x)zT:%%

£ (x) >0 e quindi la funzione ¢ strettamente crescente su ]0,+oo[ . Ergo ¢& biiettiva.
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Ed allera f(\/g) < f(e)

D) Dal memento che {(x) ¢ strettamente crescente non ha né massimi né minimi. Calcoliamo i
limiti agli estremi del dominio:

ling F{x)=—w0 : lim f(x)=+e0

x>0

Per trovare I’asintoto obliquo seguiamo I"usuale tecnica tante volte illustrata nei corsi liceali:

mzlimﬁzé : g=lim(f(x)-mx)=0
A—ro0 x X—ral

L’asintoto ha equazione y =7 X. Cerchiamo poi I’intersezione con ’asintoto risolvendo

I’equazione:
|
09 =3%

la cui soluzione ¢ x= \[E -Con queste informazioni possiamo disegnare il grafico cartesiano di f(x)

y
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dove i punti C e D hanno rispettivamente ascisse Xo = '\[; et Xp=e,

E) Essendo f(x) strettamente crescente, esiste la funzione inversa 7' (x) il cui grafico si
ottiene per simmetria della f(x) rispetto alla bisettrice del primo e terzo quadrante (la retta
y=x). E” allora evidente che f{x) ed /'(x)non hanno punti in comune e quindi I’insieme §
delle soluzioni & vuoto: S = &,

F) L’integrale:

r 1 1
\/_[f(x)——x X = Iﬁdx—gg;dxz

]‘lnxd(lnx)—% ]idxzé[hfx __[]nx]e _

In unitd quadrate, 1/8 ¢ I"area della regione finita di piano compresa tra la curva {(x) e
"asintoto y =x/2 e delimitata dalle rette verticali x = \Fa edx=e.

111)

I 3 o
A) 5= ) mg cosd = componente della forza d’attrito lungo il piano;

] . . I
E(l — f) mg sinB = componente della forza di gravita lungo il piano;

fm =
Er% = componente della tensione della corda lungo il piano;

B) Dalla relazione (2) ricaviamo f

cos@sin @ —sin’ 0

1+ cos@sin & —sin” &

Ponendo  F(8) = cosd sind — sin®0 = 1/2 ($in20 + cos20— 1) i ha f=]__r;%ge—.)

che ¢ funzione crescente di F(B). Il massimo di fsi ottiene quando F(9) & massimo.
Quindi derivando otteniamo F'(0) = c0s20 — sin20=0 = tan20=1 = 20 =45° = f=

22,5°.

J2-1 V2-1 -
€}  BisendoFpzshy= Y21 f22.59= 3271 = ({2 =1) =3 -243 =0,172.
)sseno()za()ﬁﬂ() \2

La commissione, composta dai Proff. Barbara Giuseppe, Maltese Maria Stella, D’ Alberti Andrea,
Fonte Vincenzo, De Vincenzi Filippo, Gentile Antonino, ha assegnato all’unanimita la borsa di

Liceo Scientifico «V. Fardella» 143



Il Fardella

studio di €500, all*allievo Modica Giovanni che, nell’anno scolastico 2003 — 20004, ha frequentato
la classe V G.
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Da Q’imgora a rBmges

Nella collana “Matematica e dintorni” ( B.Mondadori Editore ) &
stato recentemente pubblicato un libro del Prof. Claudio Citrini, del
Politecnico di Milano, dall’affascinante titolo “Da Pitagora a Borges —
Discussioni in rete sull'infinito”. Nel variegato panorama della divul-
gazione matematica che, in generale, ha nel mondo anglosassone i
suoi affezionati cultori, spicca questo piccolo grande libro che, spero,
diventera inseparabile strumento di conoscenza non solo per gli ad-
detti ai lavori, ma anche per le persone cui il dantesco detto: “ consi-
derate la vostra semenza, fatti non foste a viver come bruti, ma per se-
guir virtute e canoscenza “ risuona come mentale monito. Un grande
matematico, Giancarlo Rota, soleva affermare che & piti importante
saper divulgare la matematica che dimostrare qualche teorema. Il li-
bro del Prof. Citrini risponde mirabilmente all’assioma “rotiano”. Si
tratta di altissima divulgazione che richiede al lettore un salutare sfor-
zo intellettuale da cui si emerge con un ricco bagaglio di nuove e pili
profonde conoscenze. Parafrasando Borges, che l'autore fa, talvolta,
intervenire, con lo pseudonimo JLB, nei dialoghi che riempiono i tre-
dici capitoli di cui il libro si compone, possiamo allora vantarci non
dei libri che abbiamo scritto, ma di quelli che abbiamo letto. E" que-
sto & certamente un libro che ci vantiamo e vanteremo di aver letto e
riletto. Scorrendo i vari capitoli, e si comincia con i celebri versi dell
Iliade, nella care itale note con cui Vincenzo Monti vesti I'ira di Achil-
le: “ Cantami o Diva ............ , incontriamo alcuni dei massimi prota-
gonisti della trimillenaria storia della matematica impegnati in una
discussione che tocca i punti nodali del pensiero matematico che ha
avuto ed ha nell'infinito il suo massimo tormento. Matematici e lette-
rati, dal Omero a Dante, da Pitagora a Hilbert si incontrano e si scon-
trano nell'infinito dibattito sull'infinito. Un tormentone che ha ac-
compagnato il cammino dell’homo sapiens da quando alcuni greci,
qualche millennio fa, si posero la cruciale domanda: “Com’e fatto il
mondo? . La matematica emerge da questi dibattiti, che spaziano dai
numeri reali ai paradossi sulle serie, dall'induzione matematica alla
periodicita, dagli asintoti agli inviluppi, dai limiti al numero strano
per antonomasia: il mitico pi greco che risulta, forse, il pitt “norma-
le” dei numeri, come una meravigliosa disciplina che sa toccare tutte

Liceo Scientifico «V. Fardella» 145



Il Fardella

le corde dell'intelletto. Un mondo popolate da oggetti mentali le cui
proprieta, spesso paradossali, tendono alla mente ingegnose trappole.
E’ da ricordare, anche, che l'autore non cade nel tranello cosi comu-
ne dell’hysteron proteron ciog di attribuire agli antichi le conquiste
del pensiero moderno. Tipico il caso di attribuire ad Archimede (Ar-
chi nel libro: “’Omero della geometria come lo definirono gli anti-
chi”), con “il metodo di esaustione”, la paternita dell'integrale di Rie-
mann. Lautore per bocca di Euclide (Clide) boccia anzi “la tecnica
dell’anacronismo deliberato e delle attribuzioni erronee” cioé in defi-
nitiva dell’hysteron proteron. Il libro si chiude, dopo una dotta di-
scussione sul pensiero ricorsivo e sul regressus in infinitum in cui fu
maestro il matematico e giudice Pierre de Fermat, con alcuni versi di
Dante , tratti dal Paradiso, e recitati dalla scienziata santa del sette-
cento: Tana, al secolo Maria Gaetana Agnesi. Una ricca bibliografia e
un utile elenco di siti Internet corredano la bella fatica dell’autore.

ANTONINO GENTILE
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